Chapitre 3 — Vecteurs — Corrigé des exercices

Seconde

CORRIGE — VECTEURS

Chapitre 3 : fiche d’exercices — Seconde

Les résultats sont encadrés; les remarques en bleu signalent les erreurs fréquentes et les méthodes a retenir. Sur un quadrillage, on
lit chaque vecteur comme un déplacement : tant de carreaux a droite ou a gauche, tant vers le haut ou le bas.

I) Caractéristiques d’un vecteur

Exercice 1 — Egaux ou non

a) ﬁ@ﬁ b) m@ﬁ
o) KB=1LO d) NI[ZJKN
&) KM=NQ f) POAJPN

f) Méme direction, méme norme, mais sens contraires :
—
PN = —DPQ.

Exercice 2 — Lire sur la figure

1)KN =[LB]= MQ; LM =[KL]= NP =Pg.
2)Opposésam:,ﬁ,_Q—]\—>/I;éK :,17\1,

3. S
3) Par exemple : ﬁ et KM; ﬁ et PN;

1)
2) -
B
3)
D

1) et 3) : on mesure la longueur demandée sur la méme direction.
4) Toute fleche de 3 cm dans une autre direction convient.

1) : EFGH est un parallélogramme, donc

G? = Iﬁ, et la translation de vecteur Pﬁ envoie H sur
E.

2) : HGKL est un parallélogramme, donc

(GK) || (HL),

3) (Faux]: GK = Iﬁ, donc KG = —HL : les vecteurs

sont opposés.

4)[Vrai): Ef = HG et HG = LK.

1)I@=; ﬁfl:; ﬁ=-
2)1@=@; @=@; 50 @
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[ Les diagonales [RT)] et [SU] se coupent en leur milieu O.

I II) Translation

Exercice 6 — Représentants d’origine donnée

EF
DE

D

Chagque fleche part de P, avec la direction, le sens et la longueur du
coté.

Exercice 7— Quatre points a placer

P C

7
/

/

N

Q est confondu avec N : z@ = C? et I\ﬁ = R donnent le méme
point. ABMC, ANBC et APCB sont des parallélogrammes.

Exercice 8 — Origine ou extrémité

F

e
6

Pour un représentant d’extrémité F, on part de F en reculant du
déplacement de i, puis on trace la fleche vers F.

It
7

E
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Exercice 9 — Image d’un triangle

On reporte le vecteur BC depuis A, B et C; I'image de
B est C. Les triangles ABC et A'B'C’ sont

superposables | : une translation conserve les

longueurs (A/B/ =5cm,B'C'=4cm, A/C' =3 cm).

Exercice 10 — Neuf points
1)Egauxaﬁ:lﬁ;ﬁ;ﬁ;ﬁi;lﬁl
Z)Egauxaﬁ: ﬁ;ﬁ;ﬁ
3) Par exemple et .

ITI) Parallélogramme et égalité de vecteurs

Exercice 11 — Deux parallélogrammes

1) EFGH est un parallélogramme, donc Ef = ;
EFI] en est un, donc ﬁ = .

2) Ainsi HC = ﬁ; d’apres le théoréme 1, est

un parallélogramme.
AB — CD donne ABDC : ici HG = JI donne HGIJ.

Exercice 12 — Autour d’un triangle

N F M

>

/

K

3) Cest . ME = FD car FDEM est un

parallélogramme. . .
4) Parexempleﬁ = FM; ﬁ: ﬁ; Iﬁ = EM.

Exercice 13 — Un milieu a démontrer

RSTU est un parallélogramme, donc RS = UT. RSUV

en est un, donc I@ = VTj Ainsi V—L>l = Lﬁ :
| U est le milieu de [TV] .

Exercice 14 — Vrai ou faux

1) . 'est CF = DE (le vecteur va de C vers son
image).

. —_—
2) . KL = NM donne le parallélogramme KLMN
(théoreme 1).
3) . AD = 1%, donc la translation envoie B sur C.
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I IV) Somme de deux vecteurs

Exercice 15 — Trois points a construire

Eé + c_/i = lﬁ :
(D=4) By C
On reporte BCala 1/

suite de ﬁ, depuis A : N
E; BAEC est un A B F
parallélogramme.

C? = C? + zﬁ :on
met bout a bout.

Exercice 16 — Somme et différence sur un quadrillage

M N
/ A >
| LT
A / v
‘ N M

Gauche : ii + U fait 4 a droite et 3 vers le haut ; il — U, 2 a droite et
1 vers le bas.

Exercice 17 — Origine imposée

/ S~

|~

N

7 L ,

Gauche : 0 fait 3 a droite et 1 vers le haut; droite : 1 a droite et 3
vers le bas.

Exercice 18 — Quand c’est ’origine qui manque

On construit le vecteur a partir de A en reculant : N est a I'autre
bout. Gauche : i + U fait 3 a droite et 1 vers le haut, donc N est 3
carreaux a gauche et 1 plus bas que A. Droite : il — U fait 1 a droite
et 1 vers le bas.

Exercice 19 — Avec des longueurs

1) On reporte 1?(% a la suite de 1@, depuis B : on arrive
en D,

2) BC — BA = zﬁ-ﬁ-B?,soitzﬁ:onreporteR
depuis B.

3) Par construction, ﬁ) = R :

[ ABDC est un parallélogramme ] (théoreme 1); ses
cOtés mesurent 6 cm et 5 cm.
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Exercice 20 — Trois vecteurs

4

\

Y

il + T :3adroite; il + W : 3 vers le haut; T+ @ : 1 a droite et 1
vers le haut.

V) Milieu d’un segment

Exercice 21 — Une différence, un parallélogramme
1) AC - AB = BA + AC,

soit Eé Donc zﬁ = Eé
est un

parallélogramme, et ses

diagonales [AC] et [DB]

ont me e m1h u.

2)C _CA:
E=4

Exercice 22 — Trois points a construire

1) AM BC (ABCM est un parallélogramme).

2) CM @—l—zﬁ bout a bout depuis C.
3)R+ﬁ @ +R+]£smtﬁ+ﬁ,

donc| BM = 2B¢ )

M,

D C

M,

Les indices 1, 2, 3 distinguent les points des trois questions.

Exercice 23 — Symétrie centrale

1) G est le milieu de [EE'] et de [FF'] : les diagonales
[FF'] et [EE"] de FEF'E’ ont le méme milieu, donc
[ FEF'E’ est un parallélogramme I

H
2) a) Dans ce parallélogramme, FE=EF.
b) Deux vecteurs égaux ont la méme norme :
E'F = EF|
c) La symétrie centrale [conserve les longueurs |
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I VI) Multiplier un vecteur par un réel

Exercice 24 — Multiples d’un vecteur

2d

ra)
oy

Q[

d fait 1 a droite et 1 vers le bas; —24 fait 2 a gauche et 2 vers le
haut.

Exercice 25 — Avec des coefficients

M

A B P

M est sur la demi-droite [AC) avec AM = 3AC; N est le milieu
de [CB]; P est sur la droite (AB), au-dela de B, avec BP = %AB.

Exercice 26 — Sur un quadrillage

D

21
T

m

A B

lf? 2 a droite, 2 vers le haut; R 6 a droite, 2 vers le haut; Eﬁ
3 a gauche, 3 vers le haut; zﬁ B : 2 a droite, 2 vers le bas.

I VII) Relation de Chasles

Exercice 27 — Un seul vecteur, si c’est possible

a) b) impossible
O KT+ Tl = d)
e) f) impossible

b) Méme origine D : Chasles ne s’applique pas. f) B et C sont
différents.

?+c7i+ﬁ BB

fi:

— CA+BC+AC
:?+6§+R (3¢
w=W+AM+@

AN + MC + CB = 4B]
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CA+AC=cCC=0.

Exercice 29 — Compléter

DAC) 2[BIA 3)AB) 4
BC +CD + DA = [B4]

Exercice 30 — Peut-on réduire?

a) b) non (méme origine)
9 d) SR + RO =
e) f) AK + KB =

Exercice 31 — Une égalité a démontrer

OF — A + B = 70+ 5B+ B
ot - A + 3¢ — (2]

f&}:zﬁ,puisonmnge:A%O%BHC

Exercice 32 — Exprimer avec deux vecteurs

1) a)

it=CA+ AB

7= (4B - AC]

b)

i = 3(AB — AC) — AB
i =248 - 3AC]

2) a)
7=BC+CA+CA
5=[BC +2C4]

b)AB = AC+CB= —CA - BCet AC= —CA:
5= CA—BC+2BC - CA

BC —2CA

Exercice 33 — Différences sur un quadrillage
C

7

b

a)}g'&;b)ﬁ.i_ﬁ:Iq—é:onarriveenB;c)ﬁ;d)

AC + DB : 8 adroite et 1 vers le bas.
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